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简要题意 解法

简要题意

n 种牌，每种牌各两张，双方初始获得 n 张手牌。双方轮流在栈
里面放牌，当栈里有两张相同的牌时，这两张牌及其中间的牌从
栈中移动到放牌的人的手牌里。谁没手牌谁就输了。
后手的策略为一个队列，每次一定出队头，获得的手牌放在队
尾，初始手牌的出牌顺序给定。先手可以任意出牌，求先手的最
小操作次数策略使得先手胜利。
n ≤ 3× 105。

Bonus：先手获得的手牌数小于后手？
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简要题意 解法

分析

操作次数的下界显然是 n，而这要求后手吃不到牌。因此我们先
考虑怎样才能让后手永远吃不到牌。

重要的观察是，当栈底那张牌的另一张在后手手上，那么 TA 肯
定会吃到这张牌，因为你的策略无法撼动这张牌在栈底的地位。
类似地，当栈底那张牌的另一张在先手手上，那么场面对先手来
说是非常有利的，因为在任意先手的操作时刻，先手都可以选择
打出这一张牌将场面清空。为了有效控场，这张王牌必然是越晚
用越好。
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简要题意 解法

分析

这样，在初始手牌有对子时，容易得到一个策略：初始放入手上
的一个对子中的一张，而每当先手发现后手可以吃到牌的时候就
把栈清空，否则放入任意的其他牌。

此时由两个事实可以说明这个策略总是可以让后手吃不到牌：
先手清空后，后手放入的落在栈底的牌在原来的栈中，所以
也就在先手的手牌里。所以先手可以一直保持对整个栈的控
制；
先手不想清空时，由于双方初始手牌数相等且后手永远吃不
到牌，先手总是能找到不是栈底的牌打出去。
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简要题意 解法

分析

以上策略要求初始手牌中至少有一个对子，没有考虑先手恰好有
n 种不同的牌的情况。
这个情况下，栈底的牌总是会被后手吃，因此最小操作数至少是
n + 2，而构造到 n + 2 是简单的：设后手队列为 1, 2, 3, · · · ,n，
则按照 n, 1, 2, · · · ,n − 1 顺序打出手牌，最后对手手上就只有一
对 n。
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